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Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa Nationala, Hunedoara, 23 aprilie, 2019

CLASA a V-a, Subiecte

Problema 1. Determinati numerele de trei cifre abc al caror patrat are cifra sutelor
a, cifra zecilor b si cifra unitatilor c.

Problema 2. Fie n > 2 un numar natural. Care este numarul maxim m < n (m
depinde de n), pentru care putem alege m numere dintre 1,2,...,n cu proprietatea ca
pentru oricare doua dintre acestea, a, b, cu a > b, numarul a — b nu divide numarul a + b7

Problema 3. Pentru fiecare numar natural n > 2, notam cu s(n) numarul de perechi
(x,y) de numere naturale, alese dintre 1,2,...,n, cu z > y, astfel incat x gi y sa aiba
exact r — y divizori comuni.

a) Exista n astfel incat s(n) = 20197

b) Exista n astfel incat s(n) = 20207

Justificati raspunsurile.

Problema 4. Numerele naturale de la 1 la 49 sunt agezate la intamplare, cate unul
in fiecare casuta a unei table de sah 7 x 7. Aratati ca exista un patrat 2 x 2 al tablei,
format din patru casute vecine, astfel incat suma celor patru numere din interior sa fie
cel putin 81.

Timp de lucru 2 ore. Se adauga 60 de minute pentru intrebari.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



